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МАТЕМАТИЧЕСКАЯ ОЛИМПИАДА 
ТРЕТИЙ ЗАОЧНЫЙ ТУР 

 
1. Запишите с помощью радикалов значения функций: а) sin 75° ; б) cos 22,5° . 

2. Решите уравнение tg tg4 2x xe e= − . 
3. В равнобедренном треугольнике даны боковая сторона a и основание b. Выразите через a и b 

косинус утроенного угла при основании треугольника. 

4. Решите уравнение 1sin sin
4 12 2

x xπ π⎛ ⎞ ⎛ ⎞π + ⋅ π − =⎜ ⎟ ⎜ ⎟
⎝ ⎠ ⎝ ⎠

. 

5. Решите уравнение 4 2(sin 5)cos 4(3sin 5)cos 16(sin 1) 0x x x x x− − − + − = . 
6. Решите уравнение 3 3tg cos 3x x−+ = . 
7. Вычислите сумму 1 2 2 3 1ctg ctg ctg ctg ctg ctgn n nS += α ⋅ α + α ⋅ α + + α ⋅ α… , где 1 2, ,α α …  — 

элементы арифметической прогрессии с разностью β . 

8. Решите относительно x уравнение 
3

2 3 cos(cos sin )(1 tg tg tg ) 11 sin 2
2

x x x xx x− + α + α + α + =
+ α

… , 

если 0
4
π

< α < . 

9. Решите неравенство tg tg3 1x x⋅ < − . 

10. Найдите все [ ; 0]α∈ −π , удовлетворяющие уравнению 
2

sin cos 2 0
a

a

xdxα + =∫ . 
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